ZADANIA TEKSTOWE - rozwiazania

1. Réwnolegobok zawiera koto o promieniu r i zawarty jest w kole o promieniu R. Udowodnij,
ze

Rozwiqzanie. Niech A bedzie wierzchotkiem nierozwartego kata w réwnolegtoboku ABC' D.
Niech O bedzie srodkiem okregu o promieniu R, o ktérym mowa w tresci zadania. Wéwczas

|AC| < |AO| +|0C| < R+ R =2R. (1)

Niech h oznacza niewigksza z dwéch wysokosci rownolegtoboku ABC' D. Okrag o promieniu
r (zawarty w ABC D) lezy migdzy réwnolegtymi prostymi [ 4 i lcp i jednoczesnie migdzy [ 4p
ilgc. Zatem

h > 2r. (2)

Nie zmniejszajac ogdlnosci rozwiazania mozemy zatozy¢, ze |AB| > |BC| Wéwczas w tréjka-
cie AABC mamy

|XCAB| + |£BCA| <g oraz |¥CAB| < |¥BCA|
1 stad -
|<CAB| < I 3)
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gdzie pierwsza nieréwnoS$¢ wynika z (1), druga z (2), a trzecia z (3).

2. Nauczyciel napisat na tablicy 10 nastgpujacych liczb:
6,6,7,89,9,9, 10, 10,12

i powiedziat uczniom, ze otrzymat je obliczajagc sumy wszystkich dziesigciu par utworzonych z
liczb uktadu z1, x5, x3, T4, x5, gdzie T1 < T9 < T3 < 4 < x5. Odtworz liczby tego ukiadu.

Rozwiqzanie. Zauwazmy, ze dwiema najmniejszymi z podanych sum x; + x; sa

ZE1+$2<SU1+$3,



a dwiema najwigkszymi sa
T4+ Ty >ZL‘3+JZ5.

Wobec tego
T1+ 19 = 6, (D
x1 + x3 = 6, 2)
T4+ x5 = 12, 3)
x3 + x5 = 10. 4)

Wsréd wszystkich dziesieciu sum z; + x;, ¢ # j, kazda liczba x; wystepuje 4 razy. Zatem
Aoy +xo+ a3+ a4+ 25)=64+6+7+8+9+94+9+ 10+ 10+ 12 = 86,

a wiec

43
:1:1+3:2+:B3+$4+:B5:?:21,5. &)

Z (1)1 (2) widzimy, ze x5 = z3. Z (1), (3) 1 (5) mamy z3 = 3,5. Woéwczas z (1): x; = 2,5,
z (4): x5 = 6,5 1 ostatecznie z (3): x4 = 5,5

Jesli wigc uktad xy, 9,23, x4, x5 spelnia warunki zadania, to musi by¢ x; = 2,5,
r9 = x3 = 3,5, x4 = 5,5, v5 = 6,5. Latwo sprawdzamy, ze liczby te spelniaja warunki
zadania.



