ZADANIA TEKSTOWE - rozwiazania.

1. Wyznaczy¢ wszystkie liczby naturalne n, dla ktérych n? + 3n + 4 jest liczba podzielng przez 49.

Rozwiqzanie. Zauwazmy, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi réwnos$¢
n?+3n+4=(n-2)(n+5)+ 14. )
Zatem, jesli 49|n% +3n +4, to 7|n? +3n +4 i tym samym
7|(n —2)(n+5). (2)

Poniewaz 7 jest liczba pierwsza, wigc 7|n—2 lub 7|n+5. Liczby n — 2, n+5 daja tg sama reszte z dzielenia
przez 7. To znaczy, ze jesli jedna z liczb n— 2, n+5 jest podzielna przez 7, to druga tez. Warunek (2) implikuje
wiec, ze
49|(n — 2)(n +5). 3)
Na podstawie warunkéw (1) i (3) wnioskujemy, ze gdyby liczba n? + 3n + 4 byla podzielna przez 49, to 14
dzielitoby si¢ przez 49.
Zatem nie ma takiej liczby naturalnej n, ze 49|n? + 3n + 4.

2. Dany jest czworokat wypukty ABCD o polu 1. Jego przekatne przecinaja si¢ pod katem 60°. Niech
K, M bedg rzutami prostokatnymi odpowiednio wierzchotkéw A, C na prosta lgp i punkty N, L beda rzutami
prostokatnymi odpowiednio wierzchotkéw B, D na prosta [ 4. Obliczy¢ pole czworokata K LM N .

Rozwigzanie. Oznaczmy przez P punkt przecigcia przekatnych AC i BD. Bez straty ogélnosci rozwiaza-
nia mozemy przyjaé, ze to kat X AP B ma miarg 60°. Wéwczas w trjkacie AAPK mamy |[£AKP| = 90°
oraz |[XPAK| = 30°. Zatem

1
|PK| = 5]PA|.
Analogicznie, biorac trojkaty APNB, APMC i APLD, zauwazamy, ze
1 1 1
PN| = |PB|, |PM|=|PC|, |PL|=|PD].
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