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1. Rozwiazania zadan tekstowych.

1. Niechk bedzie ustalong liczbg catkowitga dodatnig i niech s, ss, ... , S, beda dodat-
nimi liczbami wymiernymi spetniajagcymi warunek

S1+Sa+ ... +s,=1.
Funkcja f : N — R okreslona jest wzorem
f(n)=n—|sin] — |sen| — ... — |sgn].

Wyznaczy¢ najwigksza i najmniejsza wartos¢ funkcji f.

Rozwiqzanie. Wiadomo, ze liczba |z + y| — |z| — |y] jest réwna O lub 1 dla dowolnych
x,y € R. Stad, przez oczywista indukcjeg,

|21+ 22+ ... ] — 2] — |22 — ... — 2] €{0,1,2,...,k—1}.

Poniewaz n = (s; + sg + - - - + Sx)n, Wigc, na mocy powyzszego,

n—|sin| —[san] — ... — |sgn] =
|(s1+ 824 ... +sp)n] — |sin] — [san] — ... — |sgn] €{0,1,2,... k —1}.
Niech teraz s; = ¢ dla i € {1,2,...,k}, gdzie m jest wspélnym mianownikiem liczb
wymiernych sq,...,s;. Wowczas a1 +as+ ... +ar =m

Ktadziemy n = m:

—1—({ J T‘”J )

1= (=1—1—...—1)=k—1,
kk;(:tnie

Zatem najmniejsza wartosScia funkcji f jest 0, za$ najwigksza k& — 1.



2. Dany jest réwnoleglobok ABCD o polu réwnym 1. Na odcinku AD wybrano punkty
E i F tak, ze |AE| = |EF| = |FD| = £|AD|. Przekatna DB przecina odcinki CE, CF
odpowiednio w punktach M, K. Oblicz pole tréjkata MCK.

Rozwiqzanie. Odcinki AD i BC sa rownoleglte, wigc na podstawie cechy kat-kat-kat
podobienstwa tréjkatow dostajemy

AEMD ~ ACMB,

AFKD ~ ACKB.
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Trojkaty ADKC, ADMC, ADBC' maja wspdlna wysokos$¢ opuszczong z wierzchotka C'.
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Pole tréjkata ADBC jest réwne 1/2. Zatem

2 1 21 1 1 3
Samcrk = Sapmc — Sapxc = ESADBC - ZSADBC’ =:'3 1510



