ROZWIAZANIA ZADA N TEKSTOWYCH

ZADANIE 1 LosonumerzeAd BC D E F nazwijmyfajnym gdy A+B+C = D+E+F.
Mamy udowodnt, ze liczba loséw fajnych réwna jest liczbie loséw sAtxgych.

Oznaczmy przez3 zbidér wszystkich wydrukowanych losow, przex zbidr losow szcze-
Sliwych a przezF zbior loséw fajnych. Niechy : B — B bedzie funkcja, ktéra losowi
o numerzeA BC D E F przyporzadkowuje los o numerz® — A)(9— B) (9 —-C)DEF.
Jasne, ze jest bijekcja (odwrotna do niej bijekcja jest ona samaip = Id). Mamy lemacik:

LEMAT 1 Losonumerze A BC D E F jest fajny wtedy i tylko wtedy, gdy los o numerze
(9—A)(9—B)(9—C)DEF jestszczesliwy. I odwrotnie, los o numerze ABC D E F jest
szczesliwy wtedy i tylko wtedy, gdy los o numerze (9 — A) (9 — B) (9 —C) D E F jest fajny.

Dowdd lematu jest natychmiastowy i wynika z oczywistych rownow&zno
A+B+C=D+E+F & O-A)+0O-B)+09-C)+D+E+F =21,
A+B+C+D+E+F=27T & O-A+0O-B)+(0O9-C)=D+E+F.

Lemacik mozna zapigsarownowaznie tak: o(F) = S (i odwrotnie, ¢(S) = F). To
kohczy rozwiazanie zadaniad

ZADANIE 2 Niech O bedzie lezacym na prostejC' srodkiem okregulC opisanego na
trojkacie ABEF'.

Wéwczas < EOF jest katemsrod-
kowym w okreguC, a kat x EBF
jest katem wpisanym w ten okrag
opartym na tym samym WKEF.
Zatem, na mocy twierdzenia o kacie
wpisanym i kaciesrodkowym,

m(XEOF) = 2m(XEBF)
= m(XCBF).

Druga réwné&c wynika z zato-
zenia, ze BE jest dwusieczna.
Zatem, odcinek CF widat z
punktu O i z punktu B pod
tym samym katem. Wobec tego
czworokat BOC'F' jest czworokatem cyklicznym, czyli wpisywalnym w pewien okrag. Ko-
rzystajac z tej cykliczngci mamy:

m(¥ACB) = 180° — m(XOCB) = 180° — m(¥OFB),

oraz
m(XACB) =2m(XFCB) = 2m(<FOB) = 2(180° — 2m(XOFB)).
Skad, z najwyzsza tatvéeia dostajempdpowiedz m(<XACB) = 120°. 4



